Folyad¢kok €s gazok
mechanikaja



Hidrosztatikai nyomas

A folyadékok ¢és gazok kozos tulajdonsaga, hogy alakjukat szabadon valtoztatjak. Ha a
részecskékbdl allo felépités helyett ezeket folytonos tomegeloszlasunak tekintjiik,
akkor kontinuumrol beszéliink.

Hidrosztatika: nyugvo folyadékok mechanikaja

Nyomas: Egy pontban a nyomas a pontot koriilvevd (vegtelen) kicsiny feliiletre hato
erd felliletre merdleges komponense, osztva a feliilet nagysagaval. Skalar mennyiség.

Fi(4)

: N
p = limy 1 Meértékegysege: [p] = 7= Pa (Pascal)

A hidrosztatikai nyomas a folyadék (h magassagu oszlop) — - _ _
sulyereje altal okozott nyomas (egyenletesen oszlik el): /:
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Mivel a folyadek alakja szabadon valtozhat, adott —
mélységben a nyugvo folyadék nyomasa nem fligg a feliilet
iranyitasatol, a kifejtett er6 pedig mindig merdleges a —
feliiletre. — —
Pascal torvénye: Egynemi nyugvo folyadék azonos —/ —A—- —
magassagl pontjaiban a nyomas azonos. = —




Pascal torveénye - Példa

Egy U alaku iivegcs6 baloldali vége zart, a masik nyitott. A csében alul 13,6g/cm?3
slirliségii higany, a jobb szarban ef6l6tt S0cm magas vizoszlop van. A 1€gkori nyomas
Ibar, a bal szarban a Hg folott a levegd nyomasa 0,9bar. Mekkora a magassagkiilonbség a
két higanyszint kozott?

po = 105Pa, p,=0,9-105Pa, h =50cm

A higanyban, mint egyneml nyugvo
folyadékban a szaggatott vonallal
megjelolt szinten a bal €s jobb
oldalon meg kell egyeznie a nyomasnak: |

P = B

p1 + xpyg = po + hp,g
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= ...=11,17cm



Felhajto erd

A felhajto ero a folyadek altal a test

teljes feliiletére kifejtett eredd ero. 4 Fi.

A téglatest alaku test lapjaira: l l l l l l l l
- eliilsé és hatulso ereddje nulla ) 7 T

- bal oldali és jobb oldali ereddje nulla e

- also ¢€s felso eredoje... 0y V e

Fr = Frei — Fie = DientA — Pfent4 = )
=prg(h+ c)A — prghA = prgcA = !
- or¥g = mys o [TTTTT

L 0 F
V a test altal kiszoritott folyadék térfogata, Jet

aminek tomege m;
Tehat a felhajto erd nagysaga egyenlo a kiszoritott folyadek sulyaval. Ez mas alakra is igaz.

Archimédesz torvénye: Minden folyadékba martott testre felhajto erd hat, amely
egyenld a kiszoritott (bemertiild rész altal) folyadek stlyaval.

Ha a test siirlisége nagyobb mint a folyadéké akkor elmeriil, mert a felhajtoerd kisebb
mint a test stlya. Ha a folyadek slirisége nagyobb, akkor a test egy része nem mertil el,
a test Uszik.



Felhajto erd - elmertilés

Amennyiben a test stirlisége nagyobb mint a folyadéké: p, > p;
A test teljes térfogata a viz ala mertil.

A felhajto erd nagysaga: F; = Vp: g

A test egyensulyahoz egy tartd erd is
sziikseéges, pl. egy mérleg a folyadek aljan.

A test egyensulyanak feltétele: F, =0

Fi+ F—-mg=0 Pf e
Vpig+ F—Vpg =0 v F,
m
A szukséges tarto er0 tehat (latszolagos suly): Pi AR ¢ I

F. = Va(p, — py)

Abban az esetben amikor a test €s a folyadék stirlisége megegyezik, a tartd erd nulla.
Egy tetszdleges mélységbe helyezett test ekkor nyugalomban van, hiszen F;=m_g




Felhajto erd - szas

Amennyiben a V térfogatu test stirlisége kisebb mint a folyadéké: p, < p;
A test egy része nem meriil el.

Csak a bemertlt rész (V,,) szorit ki folyadékot.

A felhajto erd nagysaga tehat: F, =V, p;0
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A test egyensulyanak feltétele: F, =0

Pr
F,-mg=0
Vier:d = Vp 0
Voe _ Pt

A test bemeriild részének terfogata tigy aranylik annak teljes térfogatahoz, mint a stirlisége a
folyadek strtiségéhez.



Feliileti fesziiltség

Mososzeres vizbe martott drotkeret oldalaira a

kifeszilt hartya 0sszehuzo erot fegt ki.
Az also6 d hossziisagu oldalra:

F =2ad ahol « a feliileti fesziiltség.
A kettes sz0rzo az elilso és hatulso feliiletek
miatt van (2 feliilet).

Ha az als6 oldal egy mozgathat6 rud, amely
s tavolsagot mozdul felfel¢, a feliilet megvaltozasa:
AA = -2ds (2 oldal tovabbra is)
A szappanhartya erejének munkaja pedig:
W = Fs = 2ads = -aAA
Mivel a munka a feliiletvaltozassal aranyos, a folyadeknak
a feliiletével aranyos energidja van:
E=0A
Ennek oka a molekulak ko6zotti
vonzo kolcsonhatasban rejlik.
A feliiletet igyekszik a folyadék
minimalizalni: csepp alakja




Tomegmegmaradas

A hidrodinamika a folyadékok, mint kontinuumok aramlasat leir6 tudomanyag.
Kétfele targyalasmod:

1. Lagrange-modszer: az egyes kiszemelt folyadékrészekre a Newton féle
mozgasegyenletet irjuk fel, €s a kezdeti feltételeket hasznalva megoldjuk.

2. Euler-féle leiras: a kiilonb6z6 pontokban az ott aramlo6 folyadék tulajdonsagait mérjiik
(pl. sebesség, nyomas, stirtis€g).
Ha ezek 1ddben alland6ak minden pontban, akkor stacionarius aramlasrol beszéliink.

Kontinuitasi egyenlet: A tomeg megmaraddé mennyiség, nem keletkezik, €s nem tlinik el.
Tekintsiink egy nyugvo V térfogatot, amelyet az A zart feliilet hatarol. A dt ido alatt a dA

elemi feliiletdarabon kidramld tomeg: dm = pdV = pdAvcosa dt = pv - dAdt
Tehat id6egység alatt: C;—T = pB-dA

AV terfogatbol a teljes A feliileten keresztiil idoegyseg alatt kidramlo tomeg megegyezik a
térfogatban 1évo tomeg csokkenesével (negativ derivaltjaval):

d R
—— | pdv = ¢ pp-dA
dt) ¥ f}gp”
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Kontinuitasi egyenlet

Stacionarius (idoben allando) aramlas: Minden 1d0 szerinti derivalt nulla.

A

palast

O=¢p13-d/f= j,m?-d/f+ fpﬁ-d/f+ Jpﬁ-d[f
A Ay Ay Ap Y
A paléstra vett integral nulla, mert a sebess€g parhuzamos a Td;l/

feliilettel. Tehat a két végen torténd be- és kiaramlas ki kell, hogy
¢jtse egymast.

Ennek eredménye, hogy egy cso két tetszoleges 1
helyén a keresztmetszeteken ataramlo folyadek N
tomege megegyezik. . 1
Az A, és A, keresztmetszetli Vi =
helyekre Az id6 alatt: Al T lAS
m, = m, P L
p1V1 = poV, - vo At
P1ANVAL = prANVLAL V1At

P1AVL = poAV, a tbmegaram ugyanaz a csé mentén.

Osszenyomhatatlan folyadékra (p, = p,): AV, = AV, a térfogataram is ugyanaz a cs6 mentén.



Bernoulli egyenlet

Alkalmazzuk a W = AE munkatételt a h; magassagban 1évd A, keresztmetszetli rész és a

h, magassagban 1évd A, keresztmetszetli rész kozott az m + M tomegli 6sszenyombhatatlan
p strlisegli folyadékdarabra, staciondrius aramlas esetén. Kis Az 1d6 alatt:

L1 V,At - a darab ,,elejének” elmozdulasa
. V,At - a darab ,,végének” elmozduldsa
Vi
P1 F,
i A 2 2 hl
m
— P M F» V2 22
‘ AZ hQ
viAt m
Az M tomegli kozbiilso rész valtozatlan. :
r J4 r 4 ur o J4 . V:At
A munkat a szomszédos folyadék ¢€s a gravitacio vegzik:

W =W+ W, = FviAz — Fv,AL+ mg(hy —hy) = pAviAz = pAVAE +mg(hy —hy) =
= PAV = p AV + pAVg(h, —hy) = AV(p, — P, + pgh; — pghy)
A kinetikus energia megvaltozasa: AE, = E,,(m) + E (M) — E,,(m) — E (M)

1 2 1 2 1 2 1 2
’ AEy =§mv2 —Emvl = AV (Epvz _E'Ovl )
Tehat:
1 2 1 2 2 1 2
p1 — P2+ pghy — pgh, = SPV2" —5pT1" 2P + 5PV + pghy = p, + > PV + pgh;




Bernoulli egyenlet - Példa

Milyen sebességgel folyik ki egy vodor aljan furt lyukon a viz, ha a vodorben h magassagig
van viz?

Feltételezve, hogy a vizszint nagyon lassan csokken: v, =0

hi=h viz0 pi=po

A Bernoulli-egyenletet felhasznalva: _

1 2 1 2
p1 +5pvi” + pghy =p; +5pvy° + pgh;

2 2
1
po + 0+ pgh = p +E,01?22 +0
L,
pgh =5 pv,
2gh = v,?

P2=pPo

v, =./2gh + E’f{}

A sebesség megegyezik azzal, amit egy h magassagbol szabadon eso test érne el.



